
Fonctions et variations

I - Variations d’une fonction
Définition : Soit une fonction f définie sur un domaine D et I un intervalle de D.

– f est croissante sur I si et seulement si pour tout x1, x2 ∈ I, tels que x1 6 x2, on a f(x1) 6 f(x2),

– f est décroissante sur I si et seulement si pour tout x1, x2 ∈ I, tels que x1 6 x2, on a f(x1) > f(x2),

– f est constante sur I si et seulement si il existe un k ∈ R (un réel k) tel que pour tout réel x de I on f(x) = k.

II - Maximum et minimum
Définition : Soit une fonction f définie sur un domaine D et I un intervalle de D et a un réel de I.

– f(a) est le minimum de f sur I si et seulement si pour tout x ∈ I on a f(x) > f(a),

– f(a) est le maximum de f sur I si et seulement si pour tout x ∈ I on a f(x) 6 f(a).

III - Etude du sens de variation

1 - Cas des fonctions affines
Définition : Soit une fonction affine f(x) = ax+ b définie sur R.

– Si a > 0, alors f est strictement croissante sur R,

– Si a < 0, alors f est strictement décroissante sur R,

– Si a = 0, alors f est constante sur R.

2 - Cas général
Pour représenter le sens de variation d’une fonction, on trace son tableau de variations.

Dans ce tableau, on met une flèche ↗ pour dire que la fonction croît, et une flèche ↘ pour dire que la fonction décroît.
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